Zadania zamkniete

Zad 1. 2log;6 —log; 4 =log; 6% —log; 4 log3 =log;9 =2 (B)
7 3[81 3781 _ 3[81 _ 327
Zad2. [Lofmocfre ool oo (©
. —12
Zad3. a=36-10"12 h=24-10720 2 =222~ = 30.10-12-(20) = 1 5.
b 2410 24
10712%20 = 15.108 (©)
Zad 4. Po obnizce o 15% nowa cena stanowi 85% starej. Jezeli 85% to 850zt wigc
100% to 1000zt (©)
1-2x

Zad 5.

3—6x>2 - —6x>2—-3 — —6x> —1 dzielgc nierbwnosc przez — 6

> é mnozac nieréwnos¢ przez 6 otrzymujemy 3(1 — 2x) > 2 czyli

otrzymamy x < % Odp. x € (—oo ; %) (A)
Zad6. f(x)=-2(x+3)(x—5)czylix; =—3 x, =5 stad otrzymu-
jemy X1 + Xy = (_3) +5=2 (C)

x?+2x  x(x+2)
x2—4  (x=2)(x+2)

Zad 7. Wyrazenie . Z powodu takiego mianownika dziedzina

D = R\ {—2; 2} tak wiec réwnanie % = 0 ma tylko jeden pierwiastek
x=20 (D)
Zad8. f(x)= %x -1 a= é czyli funkcja jest rosnagca b = —1 czyli wykres
przecina 0§ OY w punkcie P = (0; —1) (D)

Zad9. f(x)=x*—6x—3; a=1, b=-6, ¢ =—3 wspdlrzedne wierzcholka to
(p; q)gdziep=;—2 q=;—2A=b2—4ac= (—6)>—4-1-(-3)=36+12=
_ —(-6) -48

48 = 3 q=—= —12 Odp. P = (3; —12) (©)
Zad 10. f(x) = ax + b miejsce zerowe x = 1 czyli jest to punkt na osi OX o wsp6t-
rzednych A = (1; 0) oraz dany jest punkt M = (3; —2). Wsp6tczynnik kierun-

kowy q@ = 22741 = 20 _2-1 (D)
Xz —X1 3-1 2
Zad 11. a, = 2" Apyq =2 2(6n+1) > 2:_2 = 3_62n Sprawdzamy czy jest
3-2n 5-2n 3—-2n—-5+2n -2 1 . 1
arytmetyczny a, 1 — a, = e e e =2 =73 czylir = =3
(A)

a4,+a6
2
czyli 2a; = a4 + ag wiec 2as + as = 12 — 3as = 12 co nam daje ze a5 = 4
(A)
Zad 13. Ciag geometryczny a, = V2 a, = 242 a; = 42 obliczamy q g = % =
1

w2z _ e WY DY S W e S
ﬁ—Z a,=a; - qv =221 = 5 —ﬁ_ﬁ—ﬁOdp. (B)

Zad 12. a, + as + ag = 12 z wlasnoSci ciggu arytmetycznego mamy az =




Zad 14.

a

K

sina = Z = 0,375 teraz korzystajac z tablic odczytujemy a = 22,1° (©)
Zad 15. Tréjkat maboki a = 2v5; b =3V5; ¢ = 45 stosunki bokéw w tym tréj-

kacie wynosza S = 27\/2 = gorazg = ;—g = % = 2. Latwo zauwazy¢ ze tak samo
bedzie w odpowiedzi A % = % oraz% =2 (A)
Zad 16.

o — kat srodkowy 3 —kat wpisany @« = 2+ . Jezelia + f = 111°t0 2- S+ =

111° > 38=111° > B=37° a=2-37°=74° (A)
Zad 17.
N\ b M
X
60
K = L
IPL| = |a — b coseo°=“x;"=§stqd x =2(a—b) (B)

Zad 18. 7 dobrze wykonanego rysunku wida¢ ze L=(6; 4)




wspotrzedne punktu L = (X; y) mozna policzy¢ ze wzoru na srodek odcinka

4=2¥—>8=2+x—>x=6 3=2+Ty—>y=4 L=6;: 4)  (B)

Zad19. y=(m+2)x+3 y=(2m—1)x— 3 Aby proste byly réwnolegte mu-
sz ich wspolczynniki kierunkowe byc¢ takie same czyli a; = a, to znaczy m +
2=2m—1 -» - m=-3 - m=3 (B)

Zad 20.

K
Odcinek NS jest prostopadly do podstawy wigc trojkaty KMN; MNS 1 KNS s3 pro-
stokagtne rownoramienne przystajace do siebie. Tak wiec trojkat KMS jest rowno-
boczny wiec kat o = 60° (D)
Zad 21. ‘

\
————————— \—-—=-=-=-=------
RN \

Jezeli krawedzie majg dtugosci 4cm i 3 cm to przekatna ma 5 cm. (twierdzenie pita-
gorasa). Z powodu podanego kata 45° zaznaczony tréjkat jest prostokatny réwno-
ramienny wigc druga jego przyprostokatna ma tez 5 cm (A)

Zad 22. Zadanie zaklada ze h = r. Objeto$¢ walca V = nr?h = nr?r = nr3 Objetosé

polowy kuli V = % - gnr3 = gnr3 razem V = mr3 + gnr3 = gnr3 (A)
Zad 23. Oczywistym jest ze Srednia tego zestawu wynosi 3. Obliczajac wariancje z
poszczegSlnych nawiaséw beda wychodzity jedynki (2 —3)% = (—1)? =1 jak

m jedynek+mjedynek

réwniez (4 — 3)? = 1 Tak wiec otrzymujemy utamek o2 =
2

% = 1 Odchylenie standardowe 0 = Vo2 =1 =1 B)

Zad 24. Najmniejsza liczba czterocyfrowa 1000. W tysigcu liczb, liczb podzielnych
przez 5 jest 200 (1000 : 5 = 200). Startujac od 1000 i doliczajac dwiescie liczb po-
dzielnych przez 5 dochodzimy do 1995 (1000 byt pierwsza liczba szukang a nie ze-
rowg). Teraz trzeba doliczy¢ do tego 2000, 2005, 2010, 2015, czyli jeszcze 4 liczby.
Mamy wiec 200 + 4 = 204. (D)

2m



Zad 25. 50 kuponéw. 15 przegrywajacych to 50 — 15 = 35 wygrywajacych. Zdarzenie
35

A — wyciagniety los wygrywa. 0 = 50 4 = 35 P(A) = = (D)
Zadania otwarte
Zad 26. 2x* —3x >5
2x2—-3x—-5>0 (a=2; b=-3; ¢c=-5)
A= (=3)2—4-2-(=5)=9+40 = 49
VA=+49 =7
X1 =%=_T4=_1 Xy =%=%=2,5 (a = 2 > 0). Wykres ma galezie do

gory wigc wartosci dodatnie na zewnatrz pierwiastkéw. Zbidr rozwigzan to x €
(—o0; —=1) U (2,5; +0)
Zad27. (x3+125)(x>—-64)=0
(x34+125)=0 V (x2—64) =0
x3=-125 vV (x—8)(x+8) =0
x=3-125 Vv (x—-8)=0 VvV (x+8)=0
Xy =5 x,=8;, x3=-8

1 1 2 1b 1-a b+a a+b
Zad28. —+—>—
2a 2b

. : N |
(liczby a 1 b sg dodatnie). wts = + = =

a+b 2ab 2ab 2ab 2ab
. , a+b 2 e . a+b 2
czyli mam wykaza¢ — > —— a po przeniesieniu na jedng strong¢ — ——2=>0
2ab a+b 2ab a+b

(a+b)(a+b) __ 2:2ab

>0 =
2ab(a+b) (a+b)-2ab

sprowadzamy do  wspdlnego  mianownika

a’+2ab+b%—4ab a’—2ab+b? (a—b)? . . .
>0 > ——> > 0zuwaginatozeaibsa
2ab(a+b) 2ab(a+b) 2ab(a+b)

dodatnie wigc mianownik jest dodatni. Licznik tez jest nieujemny bo jest kwadra-
tem pewnej liczby. Z reguty jest dodatni a w jednym przypadku gdy a = b wynosi 0.
Zad 29. Nalezy obliczy¢ o ile jest wigksza przekatna kwadratu od boku tego kwadratu

gdy bok a=2. A

C

|AC| = aV/2 = 2v/2 — przekatna kwadratu |DC| = 2v/2 — 2 widzimy ze $rednica
matego okregu jest mniejsza od DC. Wiec promien tego okregu jest mniejszy od
§-|DC|=§-(2\/§—2)=\/§—1 CBDO

Zad30. f(x)=a* P(2; 90 9=a* = a=3 f(x)=3" zbiér wartosci dla
funkcji wyktadniczej f to  ZbW = (0; o) Jezeli g(x) = f(x) — 2 to ZbW =
(—2; o)



Zad 31. Ciag arytmetyczny a;, = 30 S;, = 162 wystarczy skorzysta¢ ze wzoru na
a,tan .
2

12 =162 = (a,; +30)6 =162 = 6a, + 180 =162 = 6a, = —18
al = _3

Zad32. A=(4; 3) B=(10; 5)punkt C lezy na prostej y=2x + 3 i kat ABC jest
prosty

. a;+a . . ’ , .
sume ciggu arytmetycznego S, = n= % 12 i rozwigza¢ réwnanie

a1+30

C
B
wspotczynnik kierunkowy prostej AB a = zz_zl = 150_34 = % = é teraz z warunku o
2741 -
prostych prostopadtych mamy a, = — ai = — % = —% = —3 Tak wigc prosta BC
. 1

3

ma posta¢ y = —3x + b i przechodzi przez punkt B = (10; 5). Wstawiajac wspot-
rz¢dne punktu do wzoru na prosta mamy: 5 = =310+ b = b = 35. Otrzymali-

Smy wzoOr na prosta3 BC y = —3x + 35 teraz trzeba rozwigza¢ uktad réwnan
y=2x+3 , ) C )
{y — _3x 435 aby wyznaczy¢ wspotrzedne punktu C. Podstawiajgc jedno réwna-

nie do drugiego mamy 2x+3=-3x+35 = 5x=35-3 = 5x=32=

x = 6% wstawiajac to np. do I rownania y = 2-6§+ 3 = y= 12§+3 =

et o T =057
y = 15; Odpowiedz PR

Zad 33. A ={100;200;300;400;500;600;700}; B ={10;11;12;13;14;15;16}
(110;111;112;113;114;115;116)
210;211;212;213;214;215;216
310;311;312;313;314;315;316 |
0 =1410;411;412;413;414;415; 416 ; Q = 49 A — liczby podzielne przez 3 —
510;511;512;513;514;515;516
610;611;612;613;614;615;616

\710;711;712;713;714;715;716/
16

zaznaczone w calym zbiorze Q tlustym drukiem 4 = 16 Odpowiedz P(4) = s




Zad 34.

By = 45+/3 Pole powierzchni catkowitej sktada sie z pét 5 Scian (3 $ciany boczne i

2 podstawy) i wszystkie sg rowne. Py, = B, = %\/g = 9+/3. Podstawa jest tréjkat
2

2
réwnobocznyP=%-a-aT\/§=9\/§ = af:g\@ — %:9 — g2 =36 =

a =+36 = a =6 Sciana boczna jest prostokatem czyli P =a-h =93 =

6h=9V3 = h= ? =1,5v3 Objetos¢ graniastostupa V = B,-h= 93

81

1,5v3 = 13,53 = 40,5 Odpowiedz V = 40,5 = Y



