Probna matura przed nowa formula XII 2014r

Zadania zamKkniete

Zad 1. g = 0,626 0,625 — 0,6 = 0,025 btad bezwzgledny

Btad wzgledny w procentach: %ﬁi- 100% = 02; z % = 4% (D)
Zad 2. S = (—6; —8) W symetrii wzgledem OY mamy: Jezeli S = (x; y) toS; = (—x; y)

wiec tu §; = (6; —8). Odlegtos¢ |SS;| = [-6 — 6| = 12 (A)

Zad3. (x3-8)(x—52x+1)=0

x3-8=0Ilubx—5=0 lub 2x+1=0

x3=8 lub x=5 lub 2x=-1

x=V8=2 lub x=5 lub x=—- (©)
Zad 4. x — cena wyjsciowa

I podwyzka 0 30% x + 30%x = x + 0,3x = 1,3x — po pierwszej podwyzce

Il podwyzka o 10% 1,3x +10%-1,3x = 1,3x +0,1-1,3x = 1,3x + 0,13x = 1,43x = 143%x

po 1l podwyzce mamy 143% pierwotnej ceny czyli wzrost o0 43% D)
Zad5. f(x)=-5x+1 g(x) =5%

Znajac wykresy tych funkcji oczywistym jest ze tylko dla x = 0 majg punkt wspdlny ©
Zad6. (Bx+1+y)?=Cx+1+y) - Bx+1+y)=9x?>+3x+3xy+3x+1+y+3xy+y+

y2=9x2+6x+6xy+2y+y*+1 (D)
Zad7. 478 + 428 + 428 1 428 = 4. 428 = 429 = (22)29 = 258

58

polowa 25% = Z— = 257 (B)
Zad8. y=-— %x + z jest to prosta odpowiadajaca funkcji malejacej o wspdtczynniku a = —%

y = —% w tej prostej nie wystgpuje x wigc jest rtownolegta do osi OX

Tak wigc sg to dwie proste przecinajace si¢ w jednym punkcie pod katem «; tana = — Z ©)

Zad9. A=(V2; V6) B=(0; 00 C=(v2; 0)
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Zad 10.

X 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

y 1 4 9 6 5 6 9 4 1 0 1 4
Widzimy ze zbiér wartoéci Y = {1; 4; 9; 6; 5; 0} idac dalej w liczby dwucyfrowe koncéwki kwadra-
téw beda si¢ powtarzac B)

Zad 11. x —ilo$¢ pracownikow
y —ilo$¢ dni pracy ekipy 25-156 = 3900 - liczba roboczodniéwek do wykonania.

Czyli mamy x -y = 3900. Jezeli praca ma by¢ wykonana w 100 dni czyli y = 100

3900

x-100 = 3900 X == 39 Potrzeba 39 pracownikow,

39 — 25 = 14 — potrzeba dodatkowo 14 pracownikéw (A)
Zad 12. V = a3 - objetos¢ szeScianu

w ostrostupie mamy w podstawie trojkat prostokatny o przyprostokatnych a oraz wysoko$¢ h = a
1 1 1

V, = 3y aaa= ga3 — objetos¢ ostrostupa

Objeto$¢ pozostalej czescito V, =V —V, = a3 — %a"’ = %a"’ CzyliV; =5V, (D)
Zad 13. A= (p; q) = (2; 4) - wspétrzedne wierzchotka

f(x) = alx —p) + q czyli f(x) = a(x — 2) + 4 jak wida¢ na wykresie gatezie sg do dotu wiec przed

nawiasem musi by¢ — (minus) (9
Zad14. A=(-6-2V2;, 4-2V2) B=(2+4V2; —6v2) C=(2+6V2; 6—2V2)

Przekatne rownolegtoboku przecinajac si¢ dzielg si¢ na polowy wigc wystarczy obliczy¢ wspotrzedne

srodka odcinka AC.

X = —6-2V2+2+6V2 _ —4+4VZ _ 2(—2+2v2) — 2422 . 4-22+6-2V2 _ 10-4V2 _ 5—2v2

2 2 2 2 2

S=(-2+2v2;, 5-2V2) (D)
Zad 15. sin 150° = sin(90° 4+ 60°) = cos 60° (A)
Zad 16. Zadanie mozna potraktowac jak cigg arytmetyczny:

a; =1; r=0,1; a, =59 a,=a,+n—-1Dr

50=1+mn—-1)-0,1

59=1+0,1n-0,1 0,iIn=59-1+4+0,1 0,In=5 n =50 (B)
Zad 17.

180° — (67,5° + 67,5°) = 180° — 135° = 45°

P=%-20-20-sin45°=200-g=100\/5

(B)
Zad 18. 2 = k2 stosunek pol figur podobnych to kwadrat skali podobienstwa.
2
A=2 k% =2 k=2
P,

Stosunek objetosci bryt podobnych to szescian skali podobieﬁstwa% =k3= \/53 =22 ©
2
Zad 19.

Tréjkat ASC réwnoramienny |AS|=|SC| =1

XASC = 180° —2-21° = 180° — 42° = 138° A I C
FASC to kat srodkowy ‘ l
LADC wpisany oparty na tym samym tuku
<ADC =-138° = 69° B
(D)
Zad 20. D

, . 3+8+3+11+3+10+3+x
srednia arytmetyczna 5 =6|-8

41+ x =48 x =48 — 41 x=7
zbi6r po uporzadkowaniu: {3; 3; 3; 3; 7; 8; 10; 11} Mediana to%z— =5 (A)




Zad 21. a; = —/2; a, = 2; as = —22 q= ) z _wz _ —2

a2 2
9 10 7o 1.,
ao=a1-¢° =—V2-(—V2) =(—V2) =|-(z| =2""=25=32 (A)
Zad 22. a, =22
# > 0] - n nieréwnos¢ rozwigzujemy dla n dodatnich wigc mnozenie przez n nie zmienia znaku
nieréwnosci
24 —4n >0 —4n = —24|: (—4) n<é6
. L PR 24-45 _ 24-20 _ 4
Mozna by przypuszczac ze tych wyrazéw jest 6 ale dlan = 5 mamy: — = ~:- utamek
dlan ={1; 2; 3; 4; 6} sato liczby catkowite {20; 8; 4; 2; 0} (©)

Zad 23. Prawdopodobienstwo wyrzucenia konkretnej liczby oczek w jakimkolwiek rzucie jest zawsze p
Nie wazne czy to jest pierwszy rzut i oczekujemy jedynki, czy moze szdsty rzut i oczekujemy szdstki,

tak wiec prawdziwe jest tylko: pg = % B)
Zad 24. 4* =9 a®=b = log, b =c
Mamy log, 9 = x ale log, 9 = log, 3% = 2log, 3 (D)

Zadania otwarte

Zad25. —x* —4x+21<0
A= (—4)2 — 4-(=1)-21 = 16 + 84 = 100 V100 = 10

_4-10 _ -6 _ 4410 _ 14

P _2_3

NETTD Yp=—, =577 >/-7 3
Odpowiedz: x € (—o; —7) U (3; +)

2x+4

Zad 26. 5 = 2x+1
2x+4_2x_1 — 0

x—2
2x+4
—2x+1)=0
xX—2

2x+4  (Qx+1)(x-2) _
xX—2 xX—2 -
2x+4  2x%—4x+x-2

x—2 x—2
2x+4—2x% +4x—x+2

x—2
—2x2+5x+6

0

S, = 0 dlax # 2 mamy:
—2x*+7x+2=0
A=52—-4-(-2)6=25+48=73 V73 - liczba niewymierna, wigc i pierwiastki rownania
beda niewymierne.

zad27.y=(2)  o125=1

X
G) = % x = 3 Czas potowicznego rozpadu musi uptyngé¢ przynajmniej trzykrotnie aby z 1

g izotopu jodu 311 pozostato 0,125 grama tego izotopu. Czas potowicznego rozpadu wynosi 8 dni
wiec caty czas wynosi 3 - 8 = 24 dni
Odpowiedz: Aby z 1 grama 131 pozostato 0,125grama 131 potrzeba przynajmniej 24 dni.

Zad 28. Jezeli liczba nie dzieli si¢ przez 3 to ma posta¢: x = 3n+ 1lubx = 3n + 2 neN
a)x=3n+1
x2=0Bn+1)2=9n%+6n+ 1= 3(3n? + 2n) + 1 Mamy wiec wykazane ze 9n? + 6n dzieli si¢
przez 3 i zostaje reszta 1
b)x=3n+2
x*=0CBn+2)2=9m?+12n+4=9n?+12n+3+1 =3Bn? + 6n + 1) + 1 Widzimy ze
9n? + 12n + 3 dzieli si¢ przez 3 i takze zostaje reszty 1 (co bylo do wykazania)

S

Zad 29. v = ; warto$¢ predkosci sredniej na danym odcinku drogi

Droga z A do C podzielona na 2 réwne odcinki po %s

1
=2 =40 kTm - predkos$¢ na I odcinku drogi

v
1 t,



=S km km 1 ->S s
Z=40 =  t-40==s = b=~ = —m
(%1 h h 2 4-07 SOT
1
25 km . r . .
v, = 2 = 60 — - predkos¢ na II odcinku drogi
27, h
1
>S km km 1 >S s
Z-p0— = t, 60— ==<s = t) = = —m
tz h h 2 60—-  120--
s S 3s 2s 5s
tl + tZ = km + km km km km
SOT 1ZOTk 24OT 24OT 240T
m
s s $:240—— 240 km km
vV=-= = = h — 22— 48 —
t T 5s 5 h h
m

24OT

Odpowiedz: srednia predkos$¢ na catej trasie wynosita 48 kTm

Zad 30. Mamy 16 miejsc w teatrze. Obliczamy ilo$¢ mozliwosci rozlokowania 2 0s6b na tych miejscach.
Mozna to obliczy¢ tak: I osoba ma do wyboru 16 miejsc. Po zajeciu przez nig konkretnego miejsca 11
osoba ma do wyboru 15 miejsc. Tak wiec ilo§¢ sposobow rozlokowania dwoch 0séb na tych miejscach
to O = 16 - 15 = 240. Mozna to tez potraktowaé jako tablice:
{1 2@ 31 16)(2; D(2; 3)---(2; 16) -+ (15; 1)(15; 16)}
Zdarzenie A — osoby siedzg obok siebie:

4= { (1;2)(Z;1)(2;3)(3; 2)(3;4) (4 3)(4; 5)(5:4)(5; 6)(6; 5)(6; 7)(7; 6)(7; 8)(8;7)(8;9)(9; 8) }
(9;10)(10;9)(11;12)(12; 11)(12; 13)(13; 12)(13; 14)(14; 13)(14; 15)(15; 14)(15; 16)(16; 15)

= 28 7
A:28 P(A):%:a

Odpowiedz: Prawdopodobienstwo ze dwie konkretne osoby siedza obok siebie wynosi %
Zad 31.
PAOD=10t0teZPBOC=10bOPDCA=PDCB C
Tréjkaty DCO i ABO sg podobne w skalik = 5:1 =15
podobienstwo wynika z cechy (kkk) O
tak wiec jezeli |DC| = y to |AB| = 5y 5
2450 — k2 =25
Ppco A
PrZy_]ml_]my PDCO =Xx to PABO = 25x
Ppca = Paop + Ppco = 101"?5
mozna tez napisa¢ Ppcy = Sy h
PABC =PBC0 +PAOB =10+ 25x
mozna tez napisa¢ Pypc = %Sy “h = 5Ppcy
5(10 + x) = 10 + 25x
50+ 5x =10 + 25x
5x —25x =10—-50
—20x = —40 x =2 x=2
Pipep =10+10+2+25-2=20+2+50=72
Odpowiedz: Pole trapezu ABCD wynosi 72
Zad32. A=(G3; 3) B=(9; 1) M=(1; 6)-srodek odcinka AC C = (x; y)

Sy

1=2%-2 6="=%|-2
2=3+x 12=3+y
x=-1 y=9 c=(1, 9
ProstaABa =22 =3_22__1 y=—lx+b A=(3; 3)
X2—X1  9-3 6 3 3
3=—2-3+b 3=-1+b b=4 y=—x+4-rownanie prostej AB



Wysokos¢ poprowadzona z punktu C jest prostopadia do AB y = — %x +4 a, =-— il =3

Réwnanie prostej CD na ktérej lezy szukana wysokos¢ y =3x+b C = (—1; 9)
9=3-(-1)+b 9=-3+b b=12

y = 3x + 12 - prosta CD na ktérej lezy wysokos¢

Obliczamy wspodirzedne punktu D czyli punktu przeciecia wysokosci z podstawg AB.

{y=—§x+4
y=3x+12
—sx+4=3x+12
—sx—3x=12-4

—?x=8 x=%= '(—i)=—%=—2'4

y=3x+12=3-(-24)+12=-72+12=48 D =(-24; 48)

Zad 33.
h=d—-22=2r—-22
h? +r? =1[?

2r —22)2 +r? =172
4r? — 88r + 484 + r? = 289

2 1=17
5r2 —88r+ 195 =0
A= (—88)2 —4-:5:195 = 7744 — 3900 = 3844 1
V3844 = 62 r=3d
r1:88—62:§:2,6 r2:88+62:15_0215 d
2-5 10 2-5 10

dlar, =2,6 mamyh =2-2,6 —22 =5,2 — 22 = —16,8 nie spelnia warunkéw zadania bo wysokos$¢
nie moze by¢ liczba ujemna

dlar, =15mamyh =2-15-22=30—-22 =8

Py =mr? 4+ mrl = m15% + w1517 = 2257 4 2557 = 4807

V =-mr?h=-ml15%-8 ==+ 225 8n = 75 87 = 600

Odpowiedz: Pole powierzchni catkowitej stozka wynosi 480w a objetos¢ 600w



