Matura poprawkowa sierpien 2015r
Zadania zamkniete
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Zad l. a = b=2 ==

N w
Nlw
NI}

+2

Zad 2. a =40 b =100 a*b=4000
0,8:a=0,8-40 = 32 1,2-b=12-100=120 08-a-1,2-b=32-120 = 3840

160 16 _ 1

_ _ .. . 2 —_ =
450(10 ;385404 = 1605p:)le zmniejszyto si¢ 0 160cm 2000 — 200 =35 = 4% D)
95.59  95.55.5¢  (9.5)S.5¢
Zad 3. T am T am (D)
9 7_ 3 V7 _ 33 N77 _9+7 _ 16 _ 16V7 _ 16V7
Zad4‘\/;+\/;_ﬁ+?_ﬁ-3+_ﬁ-3_ﬁ-3_3ﬁ_—3-ﬁ-ﬁ_ 21 (B)
Zad 5. logs 0,04 — %logzs 5-log,s 1 = logs % - %logzs 5:0=1logs(5)2—-0=-2 ©
Zad 6. (a +5)? — (a? + 10a) = a®? + 10a + 25 — (a? + 10a) = 25 (D)
x+3y=-5
Zad 7. {3x—2y= _4
{ 3y =—x-5|:3
—2y = —3x — 4|:(=2)
3 3 3 Uktad réwnan doprowadzony do postaci kierunkowe;..
y=5x+ 2
=T
~_1 5
y=3%73
(A)

Zad8. 2(x—2)<4(x—1)+1

2x —4<4x—-4+1

2x —4x<4-4+1

—2x < 1]: (—2) przy dzieleniu przez liczb¢ ujemng zmieniamy znak nieréwnosci

x = — % Najmniejszg liczbg catkowitg wieksza od — % jest 0 ©)
Zad9. x*(x+1) =x*>-38

x3+x2—x*+8=0

x*+8=0 x=-2 (B)
Zad 10. f(x) = ==
_2v2-8 _ (2v2-8)V2 _ 2v22-8V2 _ 4-8V2 _ 2(2-4V2) _ .,
f2)="F="Fg =—32 =3 =3 =142 (A)
Zad1l. W = (-3; 5) W= (p; q)
f(x) = a(x —p)? + q aby galezie byty do dotu to a < 0 oraz mamy p = —3 czyli
f)=—-(x+3)*+5 (©)
Zad 12. y = 2x — 3 Funkcja przecina o§ OY w punkcie (0; b) czyli (0; —3) (A)
Zad 13. y = f(x) wW=(2; 2)
g(x) = f(x+2) W=2-2 2)=(0; 2) (B)
Zad14. a, =14 r=7 ap=a,+11r=14+11-7=14+77 =91 (C)
n_ 5_ -
Zad 15. a, = —— 4 =2 t=321_ 3t B
2n+1 2541 32+1 33



Zad 16. sina = % To korzystajac z jedynki trygonometrycznej mamy:
2
16

2
G) +costa=1 +cos?a=1

cosla=1—— cos?a = —

16 16
cosa = g (B)

Zad 17. Nalezy wyliczy¢ dtugosc przeciwprostokatnej: B
22452 =? c=+vV4+25=+29
cosa = — 2 <2
~ V29
C 3 A (C)

Zad 18. o = 150° kat rozwarty to f = 30° kat ostry rombu
P=a-a'sinf=6-6--=36--=18 C (B)

Zad 19. Tréjkat ABC jest prostokatny bo AB jest $rednica.
Jezeli kat ABC = 50° to kat BAC = 90° — 50° = 40°
Katy BAC i BDC sa rowne bo sa to katy wpisane

oparte na tym samym tuku A B
D (A)
Zad 20. A= (—4; 3) B = (8; 7). Wspdtczynnik kierunkowy prostej to
q=2»n_73_4_1 (D)

X;—x; 8+4 12 3
Zad21. S = (2; -5) A=(—4; 3) B =(8; b)gdziesS jest srodkiem odcinka AB.

3+b

—5=T|-2 = —-10=3+0b = b=-13 A (A)
Zad 22. Obracajac ten trojkat wokot boku b otrzymujemy stozek
o promieniu podstawy a i wysokosci b.
1 2
V=-rab-m c b
B———C
a (A)
Zad 23. 8% + 6% = c?- przekatna przekroju walca.
¢ = V6% + 36 = V100 = 10 |
: 6
'8
4 4 (D)

Zad 24. Q) = 15+ 18 = 33 liczba wszystkich oséb
A = 15 liczba kobiet P(4) =~ (C)
Zad 25. Aby liczba byta wieksza od 3000 musi na poczatku by¢ 3
Zadanie wigc si¢ sprowadza do pytania: Ile liczb trzycyfrowych mozna utworzy¢ z cyfr 1; 2; 3 za-
ktadajac mozliwo$¢ powtarzania cyfr. Znajac prawa kombinatoryki mamy tu wariacj¢ z powtorze-
niami czyli 33 = 27 (D)
Zadania otwarte

2 X x#0; x#2
X 2x—4

(2x —4)(2x — 4) = x?

4x% — 8x — 8x + 16 = x?

3x2 —16x+16 =0

A= (—16)?>—4-3-16 = 256 — 192 = 64 V64 =8

Zad 26.



16-8

2-3 1
Odp: x4 = 1;
Zad27. Q0 =6-8=48

8 4 1

-—=—-=1=

6 3 3
x2=4

x1=

_1

8

P(A)=—

Q= {(11); (12);---; (16);-++; (61) -+ (68)}
A = {(11); (22); (33); (44); (55); (66)}

A=6

Prawdopodobienstwo zdarzenia ze liczba bedzie podzielna przez 11 wynosi %.

Zad 28. 20x > 4x% + 24
—4x? +20x — 24 > 0|: (—4)
x2—-5x+6<0
A= (=5)2—4-1-6=25-24=1
_5t_*_5 ¥, =21
Y1=577327 27 2q
Odpowiedz x € (2; 3)

1 7
Zad 29. tana + = -
tana 2
sina cosa __
cosa _ sina
sina-sina cosa-cosa 7
cosa-sina sina'cosa 2

sin? a+cos?a 7
2

o 2
czylisina - cosa = >

sina-cosa

(IR

sina-cosa 2

Zad 30. x3 +y3 > x*y + y*x gdy x = 0;
x3+y3—xty—y%x =0
x3—x?y+y3—y2x >0
X*(x=y)—y*(x-y) =0
(x?—yHx—-y)=0
x—=y)x+y)x—y)=0

Vi=1
=3

¢
2
2

=

% Sprowadzimy utamki do wspdlnego mianownika

y=0

(x —y)?(x + y) = 0 Ta postaé tego wyrazenia jest na pewno nieujemna bo mamy kwadrat liczby
(x — y) ktéry jako kwadrat nie moze by¢ ujemny, oraz liczb¢ (x + y) ktdra jako suma liczb nie-

ujemnych jest nieujemna. Iloczyn liczb nieujemnych jest nieujemny.

Zad 31. Przyjmijmy ze |AB|=a [BC|=b D ~a R %a
P = a- b - pole catego prostokata B _p, |1
(- 11 1 1 P, 2 |3b
PoletrOJka}taARDPl—E-Ea-b—za-b—zP P, P
PoletréjkqtaPCRPz=%-%a-5b=%a-b=% P, %b
Pole tréjkata ABP Py = ~-a-~b = a-b == A B

Pole tréjkata APR P, = P — (P, + P, + P;) = P — GP +-P +%P) =p-2p=2p
Suma pél ARD i PCR to P + =P ==

Stad mamy tez¢ zadania P; + P, = P,.
B = (6;

Zad32. A=(-2; 2) —2)

P

¢ = (10; 6)

Na poczatek wykazemy ze |AB| = [BC| czyli ze tréjkat jest

rOwnoramienny wigc ma o$ symetrii ktéra przechodzi przez wierzchotek B i srodek podstawy AC.



1481 = J(6— (-2))" + (<2 — 2)2 = JFFT (=% = V6AF 16 = VA0

|BC| = \/(10 —6)2+ (6— (—2))2 = V42 + 82 = /16 + 64 = V80 Tak wigc tréjkat jest rowno-

ramienny. Teraz obliczymy wsp6trzedne punktu D — srodka odcinka AC
x=_2;10=§=4 y:z’zr_6=§=4 D=4 4)
Os$ symetrii tego tréjkat przechodzi przez punkty: B = (6; —2) D=(4 4)

Y2=y1 _ 4-(=2) 6

@= m a6 2

Szukana prosta ma posta¢ y = —3x + b i przechodzi przez D = (4; 4)
4=-3-4+D b=4+12=16

y=-3x+16

Odpowiedz: Osig symetrii tego tréjkata jest prosta o rOwnaniu y = —3x + 16
Zad 33. Oznaczajac krawedzie podstawy jako 4x i 3x mamy:

4x - 3x = 192
12x2% = 192]:12 x% =16
x=V16 =4 dx =4-4 =16 3x =3-

Krawedzie podstawy to 161 12.

Obliczymy dlugos¢ przekatnej podstawy.

122 + 162 = ¢? c? =144 + 256 = 400
¢ = /400 = 20 - dlugo$¢ przekatnej podstawy
|CE]| =§-20 =10

tan 30° = - B
CE 3 10
3h = 10+/3|:3
V:l.pp.h V:l.lgz.%
3 3 3
V=1920«/§=@ 3

9 3
Odpowiedz: Objetos¢ ostrostupa wynosi ?\/5
Zad 34. f(x) = ax?>+ bx +c
f(x) > 0dlax € (0; 12) czyli miejsca zerowe funkcji to:
X1+Xxo 0+12

=——=6
2 2

x; =0 X, =12 oraz p =
q = 9 - najwigksza wartos¢ funkcji
f(x) = alx —p)? + q - posta¢ kanoniczna funkcji kwadratowe;j
f(x) = a(x — 6)? + 9 Przeksztalcimy do postaci ogdlnej
f(x)=a(x*—-12x+36) +9
f(x) = ax? — 12ax + 36a + 9 Juz od poczatku wiemy ze x; = 0 czyli wykres przechodzi przez
(0; 0) aztego wynika ze ¢ = 0 (wyraz wolny wskazuje na punkt przeciecia z osig QY)
36a+9=0 = 36a = —9|: 36 = a=-2=—1

1 12
b=-12a=-12-(-2)=2=3
Mamy wiec f(x) = —ixz +3x+0

Odpowiedz: Wspétczynniki podanej funkcji kwadratowej to: a = —% ; b=3; ¢c=0



