Maj 2015rok poziompodstawow

Zadania zamkniete

Zadl —4<x-1<4
mamy tu dwie nieréwnosci —4 < x —lorazx —1 <4
HD—-4<x-1 = —4+1<x = —-3<x
Dx—1<4 = x<4+1 = x<5 (®)
1 1 1 1
Zad 2. abc-—;-log%64-log§27——;-(—3)-(—3) ——;-9——5

log:i64 =x = G)x=64 = x=-3

1 X
log:27=x = () =27 = x=-3 (B)
3
Zad 3. 1000 (1 + % . 1%) Po roku dostajemy wiecej niz wplaciliSmy wigc we wzorze musi by¢ + a nie
. . 19 . 19 81 4

—. Podatek od naliczonego procentu wynosi 19% = Tog Wiee (1 - E) 4% = Too 100 ©
Zad 4. %g = 5+T\/§ wymnazajac proporcj¢ na krzyz mamy

5m = (5+V5)(5—5)

5m=25-5 = 5m=20 = m=4 (B)

x—y=3

Zad 5. {Zx +0,5y = 4

{—y=—x+3|-(—1) _ {yzx—B
0,5y = —2x +4|-2 y=—4x+8
rOwnania przedstawiajg proste o réznych wspéiczynnikach kierunkowych wigc sg to proste
nieréwnolegle czyli przecinaja si¢ w jednym punkcie. B)
Zad6. (x+3)(x+7)(x—11) =0
x+3=0V x+7=0V x—-11=0

X1 =-3 x,=-7 x3=11 -3+(=7)+11=11-10=1 ©
Zad 7. z—: = x — 1 Rozwigzywanie zgadywaniem dopasowujac odpowiedzi jest tu ryzykowne bo tatwo

wpas¢ w pulapke ze moze (A) albo (B) jest odpowiedzig. Tylko porzadne rozwigzanie prowadzi do
prawdziwej odpowiedzi.

x_—1=x_1 N x_—1_(x_1)=0 N x__l_wzo x % —1

x+1 x+1 x+1 (x+1)

x-1  x?-1 x—1-x2+1 —x2%+x

x+1  (x+1) x+1 x+1

—-x*’+x=0 = x(—x+1)=0 = x=0V —x+1=0

X1 = 0 Xy = 1 (D)
Zad 8. Widzimy ze punkt (0; —2) nie nalezy do wykresu (kéteczko). Co prawda punkt (0; 2) tez nie

nalezy do wykresu ale wartosci 2 sg dla dowolnych x z przedziatu (0; 1) D)

Zad9. f(x)=(m—-1Dx+3 S=(5; —-2)
—-2=(mMm-1)>54+3 = -2=5m-5+3 = -m=-24+42 = -5m=0

m=0 (B)
Zad 10. f(x)=2x+b gx)=-3x+4
Miejsce zerowe funkcjig: —3x+4=0 = -3x=-4 = x= :—: = x= %
Miejsce zerowe funkcji f: 2 -§+ b=20 = §+ b=0 = b= —g ©

Zadll. f(x)=x>+x+c f(3)=432+3+c=4

9+34+c=4 = c=4-9-3 = c=-8

f(x)=x*+x-38

f(1)=12+1—8=2—8=—6 (A)
Zad 12. §<1x—4<§wsp(’)lny mianownik dla 7; 14; 3 to 42

26 _ x3 _ 414

76 143 314

BB O p<3x = 4<x 3x <56 = x<182
42 42 42 3

x€{5 6; 7; ---;17; 18} 18—4 =14 (A)
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Zad13. a4=3a1 a4:a1-q3 = q3:3 — q:%
Zad 14. tana:%:_%:_%

Zad 15. tana = 2sin @ wiemy ze: tana = SIne

cosa

sina .
—— =2sina|-cosa
cosa
sina = 2sina-cosa|:2sina

sina 1
cosa =——=-

2sina 2

Zad 16. kat wpisany — O
kat srodkowy — 2a (kat srodkowy jest dwa razy wigkszy od kata wpisanego)
a+20°=2a = a=20°
Zad 17. Rab — obwdd =4a
4a=8 = a=2
P=a-a-sina 1=2-2'sina = 1=4-sina = sinazi

a =~ 14,5° - odczytane z tablic
Zad 18. y = m?x + 3 y = (4m — 4)x — 3 sa réwnolegte czyli:

m? =4m — 4

m>—4m+4=0 = (Mm-2)2=0 = m-2=0 = m=2
Zad19. y =2mx —m? -1 y = 4m?x + m? + 1 - prostopadte

2m-4m:i=-1 = 8mi=-1 = m3=—% - m=

Zad20. M = (=2; 1) N=(-1; 3) K=(_2+—(_1); ﬁ) Kz(—i; 2)

2 2

r— (3. _
Kk _(2’ 2) L
Zad 21. K
i\
I a ]
i\
v\
A
v\
H: \
L1 G
N
N
ZHOL E F
Zad 22.
=6
h=3V3
r=3

V=§nr2-h=§n32-3\/§=§-9-3\/§n=9\/§n

Zad 23. a = H = 8 krawegdz podstawy oraz wysoko$¢ graniastostupa
_ 83 A L .
hy, = - wysoko$¢ trojkata rOwnobocznego w postawie

P

2
4 2+4+7+8+9 _ 30 . . Lo, ..
Zad 24. Sr = — Y =5 = 6 wiec x = 6 gdyz nie zmienia Sredniej

=3 a H+2:2ah,=388+82=88(3+2)=8(3+2)

©
(D)

(A)

(©

(A)

(A)

(A)

(D)

(A)

(B)

(D)
(D)



Zad 25. O = {ccc; ccz; czc; zcc; czz; zzc; zcz, zzz, } A = {ccz; czc; zcc} P(A) =

Zadania otwarte

Zad 26. 2x* —4x > (x +3)(x — 2)
2x%> —4x>x*—-2x+3x—6
2x%> — x> —4x4+2x-3x+6>0

x> =5x+6>0
A= (=5)2—-4-1-6=25-24=1 Vi=1 aL

_5-1 _5+1 _ 6

3
2 ®)

i

xl—ﬂ=§=2 XZ—H—E=3

Odpowiedz x € (—o0; 2) U (3; +)
Zad 27. 4x*> —8xy +5y2 >0

4x2% — 8xy + 5y% = 4x% — 8xy + 4y* + y? = (2x — 2y)? + y?

lewa strona zostata przedstawiona jako suma kwadratéw liczb kwadrat liczby jest liczbg nieujemna tak

samo suma liczb nieujemnych jest nieujemna wiec:
4x% —8xy +5y2 >0

Zad 28.
D C
A B
. 2
Przyjmijmy |AC| = |BD| = x. Pole kwadratu ABCD P = 20220 =X = 242
zgodnie z warunkami zadania |KM| = %lABl = %x |LN| = %IBDI = gx
Pole rombu KLMN P, =2 Zx:2x = 242 = 242
. 2 27 3 12 6
Pr gt _1.2_1_14.3
Py x2 6 1 3
Zad29. f(x) =x?>—6x+3 xe(0; 4)
f(0)=02-6-0+3=3 f(4)=4>—-6-4+3=16—-24+3=-5
Nalezy jeszcze sprawdzi¢ czy wierzchotek (p; q) lezy w podanym przedziale
p=—=2=3 q=f(3)=32-6-3+3=9-18+3=—6

Odp: Tak wigc wartos¢ najwigksza to f(0) = 3 a warto$¢ najmniejszato q = f(3) = —6

Zad 30. A= (-43; —-12) B = (50; 19)
_ V2=V _ 19-(-12) _ 19+12 _ 31 _1

Xa—x1  50—(—43) 50443 93 3
wzor prostej AB ma posta¢ y = gx + b. Wstawmy do wzoru punkt B = (50; 19)

a

19=§-50+b — 19=53—0+b — 19=16§+b = b=19—16§ = b=2§

y = %x +2 g Mamy obliczy¢ pierwszg wspdtrzedng punktu przecigcia z OX czyliy = 0
0=-x+2]3
O0=x+7 = —x =7 = x=-=7
Odpowiedz: x = —7
Zad 31. g licznik 1 mianownik szukanego utamka

. . . , X+§x 4 x+1 1
Warunki zadania prowadzg do rbwnan: —— = - oraz —— ==
y+EX 7 y+1 2



X+=x

Rozwiazujemy uktad réwnan < Y*2*

1 1

{7(x+5x)=4(y+zx)

2+ 1) =1y + 1)
7x + 3,5x = 4y + 2x
|l 2x4+2=y+1
10,5x — 2x = 4y
l2x+2-1=y
8,5x = 4y
‘2x+1=y
wstawiam II réwnanie do I
8,5x =4(2x+1)
85x=8x+4 = 85x —8x =4 = 0,5x =4|-2 =
y=2x+1 = y=2-8+1 = y=17

x+1
y+1

NIE g

R
Il
©

x=28 o 8
{ y=17 Odpowiedz: Szukany utamek to —

Zad 32.

-

cosa = % = ngZna wiec przyjac oznaczeniac = 3x d = 5x

Z twierdzenia pitagorasa mamy (3x)? + 162 = (5x)?

9x2 + 256 = 25x* = 25x% — 9x? = 256 = 16x2 = 256|: 16
x? =16 = x =16 = 4

¢ =3x = 3-4 = 12 - przekatna podstawy (kwadratu)

c=aV2 = q=L =2

vz 2
a=@=6\/§

2
Poe=4-a-H+2a?=4-6V2-16 + 2(6v2) = 384VZ +2-36-2 = 384vZ + 144 =

48(8v2 + 3)

Pole powierzchni catkowitej graniastostupa wynosi 48(8\/7 + 3)

Zad 33. Liczba 0s6b ankietowanych Q -115
bilety normalne -41
bilety ulgowe -76
osoby kupujace oba bilety =27
41 + 76 — 27 = 90 — osoby ktére kupity jakikolwiek bilet
A =115 — 90 = 25 — osoby ktére nie kupity zadnego biletu.

P(4) =2 =2

115 23

Zad34. az =a;+2r aq9=a,+8r
DB 12 = a +az+a;=36
a,+ay+2r+a,+8r =36



3a; + 10r = 36 - I réwnanie
S11 = % 11 = 187 - Suma jedenastu wyrazéw ciggu arytmetycznego

a;+a,+10r . 11 — 187

11 =187

(a; +5r)11 =187|: 11

a, + 5r = 17 - Il r6wnanie. Mozna wi¢c rozwigza¢ uktad réwnan:
3a; +10r = 36

{al +5r =17|-(=3)
3a, + 10r = 36

{—3a1 —15r = —511F

10r — 15r = 36 — 51

—5r =-15 = r=— = r=3

2a,+10r

{ 3a, +10r = 36

a, +5r =17|-(-2)

{ 3a, + 10r = 36 N

—~2a, — 10r = —34!

a; =36—34=2

Otrzymany ciag arytmetyczny to {2; 5; 8; 11;-+}a, =2+(n-13=2+3n-3=3n-1
i 8

Clqg {2’ 8; ai = b3} - geometryczny q= E =4

%=4 = aq,=4-8=32
ap=3k—-1=32 = 3k=32+1 = 3k=33 = k=33—3 = k=11
a1 = bs

Odpowiedz 11 wyraz ciggu arytmetycznego jest trzecim wyrazem ciggu geometrycznego.





